
D A G E N S D I S K U S S I O N 

Begreppen 

I t idskrif ten Folkskolan har publice
rats unde r sökn inga r be t räf fande kun
skaper och in lä rn ingsmetoder i mate
matik, den senare av docenten Olof 
Magne, som även fö rhandsmedde la t en 
planerad s t ö r r e undersökning . 

Kanske skulle som ett ap ropå t i l l det
ta n å g r a synpunkter p å den matema
t iska begreppsbildningen p å g rund l äg 
gande stadium vara motiverade och 
möjl igen ge anledning t i l l tankeutbyte. 
A t t denna begreppsbildning, trots a t t 
mekanisk fä rd ighe t • och f ö r m å g a at t 
t i l l ämpa r ä k n e s ä t t e n prakt iskt ä r folk
skolans n ä r m a s t e mål , p å l å n g s ik t ä r 
av stor betydelse för dem som g å r v i 
dare t i l l andra skolformer behöver inte 
f ramhå l l a s . Den ä r det så mycket mer 
som de genom undervisningen skapade 
föres tä l ln ingarna inte kan av eleven 
själv bedömas men stannar kvar som 
ett s a m m a n h ä n g a n d e underlag för 
framtida matematiskt t ä n k a n d e . Om 
därv id en al l t för komplicerad samman
s tä l ln ing av begrepp u p p s t å r eller så 
dana termer kommer t i l l användn ing 
som i sin rent formella byggnad r y m 
mer logisk inkonsekvens, kan dessa få 
en h ä m m a n d e k a r a k t ä r . Matematikun
dervisningen ä r j u l ika mycket aktive
r ing av tankefunktionen som in lä rande 
av fakta. En oklar tankeimpuls stannar 
kvar utan a t t eleven kan k l a r g ö r a orsak 
och verkan. E n o lus tkäns la u p p s t å r och 
v ä n d e r intresset bort f rån kunskapsom
r å d e n som eljest var i t naturliga för be-

fö rhand l ings rä t t enligt de regler som 
gäl ler p å den enskilda sektorn av ar
betsmarknaden inte kan ske utan at t 
detta f å r å t e r v e r k n i n g a r be t räf fande så
vä l s t a t s t j ä n s t e m ä n n e n s a l l m ä n n a t j äns 
tevil lkor som t jäns te förhå l lande t mellan 
staten-arbetsgivaren och de enskilda 
t j äns t emännen . Det ligger i sakens na
tu r at t fö rhand l ings f rågan inte kan fö
ras vidare lags t i f tn ingsvägen, innan det 
klarlagts a t t erforderlig omreglering i 
angivna hänseenden kan ske p å ett för 
såvä l staten som t j ä n s t e m ä n n e n godtag
bart sä t t . Mot bakgrunden h ä r a v synes 
den föres lagna utredningen under en 
fö rs ta etapp böra inr iktas p å ett syste
mat iskt k l a r l ä g g a n d e av v i l k a konse
kvenser i f r å g a om de med den statliga 
t j äns tes tä l ln ingen förenade r ä t t i ghe t e r 
na och skyldigheterna som skulle följa 
med en vidgad t i l lämpning av den al l 
m ä n n a a r b e t s r ä t t e n s regler p å det stat
l iga t j ä n s t e m a n n a o m r å d e t . 

Såsom f ramhål l i t s förel igger f. n. viss 
svå r ighe t a t t e rhå l la en samlad över
blick över det materiella innehål le t i 
gä l lande b e s t ä m m e s e r rö rande stats
t j än s t emännens s tä l ln ing i ol ika hänse 
enden. Med h ä n s y n här t i l l f å r det förut
s ä t t a s a t t under utredningsarbetets i n 
ledningsskede stor u p p m ä r k s a m h e t m å s 
te ä g n a s f r å g a n om en n ä r m a r e preci
sering av innebörden av gä l lande t j äns 
t e m a n n a r ä t t , varvid bl . a. f r ågo rna om 
ans tä l ln ings t rygghe ten , lönegaran t in och 
ä m b e t s a n s v a r e t t r ä d e r i förgrunden. 

gåvn ings typen . Ju enklare och renare 
linjerna kan dras ut f r å n konkret och 
e l emen tä r t handlande f ram mot abstra-
heringar och symboler, dess naturligare 
erbjuder sej de matematiska begreppen 
för tanke och kombina t ions fö rmåga . 

Dessa funderingar gä l l e r n ä r m a s t 
r ä k n e s ä t t e t division, och avsikten ä r a t t 
h ä r s tä l la f r å g a n om inte genom utred
ning och uppdelning av olika begrepp 
en förenkl ing skulle kunna ske. A v de 
fy ra r ä k n e s ä t t e n ä r de tre fö r s t a enkla 
och entydiga i sina definitioner och r ä k 
neoperationer, medan det f järde uppde
las i t v å delar som få t t skilda namn: 
Likadelning och innehå l l sberäkn ing eller 
innehållsdivision och delningsdivision. 
U t i från denna uppdelning f å r r ä k n e 
s ä t t e t t vå olika definitioner, v i lka t . ex. 
i uppslagsverk inte anges samtidigt, 
utan var för sej får t ä c k a hela begrep
pet. Det heter ibland att division ä r det 
r ä k n e s ä t t varigenom ett tals innehåll 
av ett annat be räknas , ibland att d iv i 
sion ä r det r ä k n e s ä t t d ä r ett tal , d iv i -
sorn, delar ett annat ta l , dividenden, i 
ett antal l i ka delar, kvoten. 

Äldre lä roböcker har s t r ä n g t genom
för t och schematiskt f r ams tä l l t t vå slag 
av division under det gemensamma be
greppet division. De talar om den divi 
sion som a n v ä n d s då man delar ett t a l 
i l ika delar och den division, som an
vänds då man unde r söke r hur m å n g a 
g å n g e r ett t a l innehål ler ett annat. I 
det f ö r s t a fallet talas om del och antal 
delar, i det senare del och antal gånge r . 
I det f ö r r a fallet sä j s a t t delarna j ä m t e 
det hela har sort, i det andra delarnas 
storlek och det hela. Man ser l ä t t de 
logiska svå r ighe te r som m ö t e r h ä r . Det 
ä r s v å r t a t t logiskt sett skil ja mellan 
delarna och delarnas storlek annat än i 
rent rumslig bemärke lse , om delen kan 
anges på annat s ä t t ä n genom sin stor
lek. De tre talen i en ut förd division 
s t å r i samma relation t i l l varandra som 
de tre i mul t ip l ikat ion. Det ligger i r ä k 
nesä t t e t s natur a t t man vid r ä k n i n g 
med två erhål ler den tredje, men denna 
tredje kallas i ena fallet delarnas antal 
och i det andra fallet antalet gånge r . 
Den inneboende relationen skulle kom
ma naturligare t i l l u t t ryck om denna 
faktor hade samma namn, var den ä n 
stod. I nyare lä roböcker har schemati-
seringen inte tagits med, men r ä k n e s ä t 
tet uppdelas och termerna bibehålls . I 
en av de senast utkomna lä roböckerna 
har termerna försvunni t , men de t vå 
arterna anges i formuleringen av inle
dande ta l som har k a r a k t ä r e n av defi
nitioner. Och såsom r ä k n e s ä t t anges di
vision d ä r i förs ta hand vara det som 
förhjälper t i l l k ä n n e d o m om ett tals in 
nehål l av ett annat ta l . 

Ä r det verkligen s å ? Begreppet ett 
tals innehål l av ett annat ta l ett visst 
antal g å n g e r g rund läggs genom en t i l l -
l ä m p n i n g av kunskaperna i mul t ip l ika
t ion. Möjl igheten a t t upde r söka talens 
k a r a k t ä r i detta hänseende ö k a s genom 
in lärn ingen av r ä k n e s ä t t e t division. Men 
satsen att division i förs ta hand leder 
t i l l faktoranalys ä r o r ik t ig . Den ä r hel

ler inte generell. Det finns många tal 
som kan s a m m a n s t ä l l a s i division och 
som inte ger faktorer i algebraisk be
märke l s e . I sin anknytning t i l l multipli
kationen leder innehållsbegreppet till 
faktoranalys, undersökning av relatio
nen mellan de ta l som t i l l sin byggnad 
ä r mult iplar av t v å eller flera primtal, 
men mellan dem s t å r i talserien alla de 
ta l som v id s a m m a n s t ä l l n i n g i divisions
operation inte leder t i l l ändliga faktorer 
utan t i l l grundenhetens delning i bråk 
och i vissa fa l l i m m a g i n ä r a tal: del
ningen kan f o r t s ä t t a i oändlighet. Här 
ä r en ski l jeväg: Multiplikationen asso
cierar genom sina kombinationer alla 
t a l i talserien som ä r intervall på en 
eller flera primfaktorer, men divisionen 
s k ä r rak t igenom talserien, delar grund
enheten och leder över t i l l bråket. Vid 
undersökn ing av ett tals innehåll av 
primfaktorer kommer division till till-
lämpning. för ta l som inte kan memore-
ras i tabeller, men enligt sin natur an
ger det inte i fö r s ta hand talets innehåll 
i ett annat ta l utan förhållandet mellan 
två t a l : hur stor del ett ta l är av ett 
annat. Efter dessa b å d a vägar fångar 
associationerna upp besläktade begrepp 
och förhål landen på matematikens öv
r iga stadier. 

Enl igt detta s ä t t at t se har på ele
m e n t ä r t stadium division, som enligt 
termens innebörd ä r delning, samman
s tä l l t s med en av sina tillämpningar, vil
ken i sin tu r getts k a r a k t ä r e n av en art 
av r ä k n e s ä t t e t . Sammanstäl lningen har 
k r ä v t en l ämpl ig terminologi, och så 
har termerna p r ä g l a t s . Innehållsdivi
sion har k r ä v t ett namn på det ur
sprungliga delningsförfarandet som 
s tä l le r det i motsa ts förhål lande till det 
överordnade begreppet, och så har ter
men delningsdivision kommit t i l l . Men 
denna te rm u t sä je r ingenting nytt. Bå
de bes t ämning och huvudord har exakt 
samma innehåll . Och det ä r rät t natur
l ig t a t t anta at t om man har kommit 
f ram t i l l en sådan term, så har något 
led i det föregående innehållit en 
oegentlighet. 

Det ä r också s å at t den av räkne
s ä t t e t s skenbara k lyvning betingade 
dubbla serien av termer vållar svårig
heter v id in lärningen. De blandas sam
man. A v "delat med" och "går i " blir 
"delat i " , och l ä r a r e finner det lättare 
a t t g å förbi denna begreppsmässiga 
uppdelning för at t söka sej fram till re
sultat genom rent mekanisk övning. EU 
önskemå l vore a t t g ö r a räknesättet lika 
entydigt i definition och operation som 
de tre föregående räknesä t t en . Är detta 
möj l ig t ? 

A t t s lutgi l t igt besvara denna fråga är 
inte avsikten med dessa rader. Men om 
man v id en undersökn ing u tgå r från att 
de fy ra r ä k n e s ä t t e n ä r konkreta tillvä
g a g å n g s s ä t t , varigenom grupper av en
heter s täl ls i relation t i l l varandra är 
addition s a m m a n r ä k n i n g av två eller 
flera enhetsgrupper och subtraktion 
f r å n r ä k n i n g av en mindre enhetsgrupp 
f rån en s tö r re , medan multiplikation är 
mångfa ld igande av en viss enhetsgrupp 
ett givet antal gånge r . -Från samma ut
g å n g s p u n k t skulle division vara delning 
av en enhetsgrupp i mindre enhetsgrup
per som sinsemellan ä r l ika stora. Skill
naden i det konkreta tillvägagångssät
tet bl ir för detta r ä k n e s ä t t i förhållan
de t i l l de öv r iga a t t man hä r kan upp
n å t vå ol ika resultat. V i d delningen kan 
delens storlek vara bestämd, och man 
erhål ler då delarnas antal, eller också 
kan antalet delar vara bestämt, varvid 



erhåller delens storlek. Om man 
•anar vid detta ter sej en schemati-
ring på följande s ä t t : 

D i v i s i o n 

1. Delens storlek ä r k ä n d Enhet sort 
Dividend Divisor Kvot * 

Enhet sort : Del sort = An ta l delar 

2. Delarnas antal k ä n t Enhet sort 
Dividend Divisor Kvot 

Enhet sort : A n t a l delar = Del sort 

Del sort 

A n t a l delar 

An ta l delar 

Del sort 

Regel: N ä r delen ä r k ä n d s t å r sorten 
divisorn, n ä r antalet delar ä r k ä n t s t å r 

I sorten i kvoten. 
Bäst är a t t r ä k n e s ä t t e t s omfattning 

I är stanna v id detta och det definieras 
I risom det r ä k n e s ä t t varigenom ett s tö r -
I re tal delas i sins emellan l ika delar, 

lärvid får man reda p å delarnas antal 
ra man känner delens storlek, och de-

storlek om man k ä n n e r delarnas 
. Då skulle r ä k n e s ä t t e t s relation 

andra r ä k n e s ä t t och dess ol ika t i l l 
ämpningar för skilda ä n d a m å l kunna 
grupperas omkring detta. L iksom det i 

I sej självt ä r en t i l l ämpning av subtrak-
I tion och mult ipl ikat ion och därvid för-
I ttsätter kunskap om tals innehål l av 
I anat tal (multiplikationstabellens om-

vändning) kan det komma t i l l använd
ning för skilda ändamål , s å s o m faktor
analys av s tö r re ta l , fö rkor tn ing eller 
beräkning av ta l förhål landen. Och s å 
som multiplikation ger möjl ighet t i l l 
beräkning av y tor och volymer, ger d i 
vision möjlighet t i l l b e r ä k n i n g av pro
centuella kvantiteter och andra stor-
netsförhållanden. 
Genom denna beg ränsn ing skulle det 

som hittills f ö r s t å t t s med innehållsdivi-
tion förbli v id sin anknytning t i l l mul
tiplikationen och ges en benämning som 
leder över t i l l förs tåe lsen av faktorbe
greppet, kanske redan f r ån början "upp
lösning i faktorer". F ö r ö v n i n g t i l l d iv i 
sion blir då a t t för ett givet t a l finna 
det närmast l äg re som s å s o m faktor i n 
nehåller ett annat givet mindre ta l . Med 
en efterföljande subtraktion ä r d iv i 
sionsmekanismen färdigbi ldad och d iv i 
sionsförfarandet k a n in l ä ra s . Det f ä r 
digbildade r ä k n e s ä t t e t division kommer 
sedan t i l l användn ing för b e r ä k n i n g av 
faktorers förekomst i s tö r r e ta l . Steg 
for steg utvecklas detta mot de h ö g r e 
räknesätten, men innehål l sbegreppet i 
detta fall har sin upprinnelse i mu l t i 
plikationen, inte i divisionen. Under t i 
den skulle då divisionen ha sin egen 
entydiga v ä g med metodisk u t g å n g s 
punkt i det konkreta de ln ingsförfaran
det som ger enkla illustrationer t i l l del
ning av hela ta l och uppkomsten av de 
båda slagen av b råk . 

Det ovan sagda ä r endast a t t betrak
ta som funderingar och ett enkelt för
slag. Kunde det tas upp t i l l p rövn ing 
skulle detta vara g lädjande . Det har el
jest varit avsett a t t r i k t a u p p m ä r k 
samheten på förhå l landet mellan de ma
tematiska begreppen och dessas i tanke
funktionen inneboende lagar samt deras 
förhållande t i l l a n v ä n d a termer och de
finitioner inom r ä k n e s ä t t e t division. A t t 
dessa i hastigheten kan få en inte bara 
för eleven förbryl lande s a m m a n s t ä l l n i n g 
finner man i en av de senaste lä ro 
böckerna i ämnet , dä r man i ett t a l som 
har definitionens k a r a k t ä r läser a t t ele
ven genom division kan finna ut "hur 
många gånger ett t a l innehål ler ett an
nat, men at t man även kan tala om di

vision, då man delar ett t a l i två , tre 
eller flera l ika stora t a l " . 

"Genom division kan man finna hur 

m å n g a g å n g e r — man talar även om 
division, n ä r man delar ." 

Och ur klassens djup ringer som ett 
eko: 

— Magistern, ska de vara delat eller 
g å n g e r ? 

Sigfrid Wikfeldt 


