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Enhetlighet nodvandig

Olika metoder och vixlande terminolo-
gl i matematikundervisningen blir ofta
stotestenar for de elever som flyttar fran
en skolg till en annan, eller — vilket nu-
mera sker oftare #n forr — fér dem som
d& och di fir nya ldrare i sin klassavdel-
ning. En med olika ldrare vixlande ldro-
glng stiller ytterligare svarigheter i vi-
gen.

Likartade forhallanden rader sjélvfallet
inom andra omraden, inte minst inom mo-
dersmélsundervisningen. Men frigan &r
om vi inte just inom matematikundervis-
ningen mera patagligt &n i undervisning-
en i Ovrigt har anledning att ta upp till
behandling problemet om en viss enhet-
lighet.

Det 4r naturligt, om man vid en diskus-
sion kring denna friga kommer in pa
metodiska problem i stérsta allminhet.
Syftet med en enhetligare undervisning
méste ytterst vara att nd ett gott re-
sultat av undervisningen. D&rfor #r en
diskussion i denna fraga fruktbringande,
iven om fullstiindig enhetlighet &r omdj-
lig att genomfora.

En strévan till enhetlighet innebir gi-
vetvis vissa faror. Den kan klavbinda oss
och verka himmande p& en fordomsfri
och sund utveckling pd det metodiska och
pedagogiska omrédet,

Det har faktiskt ratt enhetlighet i ma-
tematikundervisningen, och den har med
all sikerhet stéllt till med mycket ohign.
Inte minst har forest8llningen om de fyra
riknesfitten 1ast fast undervisningen och
hindrat de nya ideerna att trénga ige-
nom,

Men ett Sverbetonande av riskerna kan
inte vara nog starka skl for att ingen-
ting g6ra &t saken. Forutsittningarna for
enhetlighet i viss utstrickning &r numera
stOrre &n tidigare. Vi har bl. a. ett bittre
utgdngslige fran rent pedagogisk syn-
punkt. Intresset for pedagogiska fragor
och den allménna lyhérdheten fér under-
visningsproblemen #r stdrre nu #n tidi-
gare. Hiri bor finnas en garanti for att
undervisningen inte blir traditionell pa
samma, sitt som tidigare.

De problem som nirmast bdr tas upp
till diskussion #r lirogingen, terminolo-
gin, den sprikliga behandlingen och vissa
metodiska fragor.

Enhetlighet i matematik-

undervisningen

Lirobockerna

Liraren 4r beroende av
liaroboken

Eftersom det dr s& att ldroboken vid
matematikundervisningen i hégre grad dn
i andra &mnen binder liraren, har jag an-
sett det vara ldmpligt att som inledning
till en eventuell diskussion bland ldrare
(och ldroboksforfattare) utgd fran hur
problemen ter sej i vara ldrobocker. T re-
gel &r det den av skoldistrikten bestimda
ldroboken som bestimmer metoden och
utgdr ett bestdimt hinder for liraren, om
han onskar gi andra vigar dn de som
ldroboksforfattaren anger. Skulle en
klassldrare vilja g3 sin egen vig, ford-
ras det av honom ett alldeles speciellt in-
tresse for dmnet och mycken stor mada.

Lairogéadngen

I vara rédknelidror bestims lirogéngen
i stort sett av den traditionella uppdel-
ningen av riknesétten i addition, subtrak-
tion, multiplikation och division. Divisio-
nen sonderfaller mer eller mindre klart i
de bdda riknesiitten innehéllsrdkning och
likadelning. Ordningsféljden dessa tva
emellan dr hos flertalet forfattare likadel-
ning fore innehallsrékning, medan méinga
féredrar att ta rdkneséitten i omvénd ord-
ning. Aven i nyutkomna ldrobdcker upp-
tdcker man den forra ordningsfoljden.

Tva slags division

Ofta dr skillnaden mellan de bada for-
merna av division inte alltid s& markerad.
Vissa forfattare didremot — inte minst av
ldrobocker f6r sméskolan har starkt mar-
kerat skillnaden. I ett par fall frapperas
man av férfattarens bristande distinktio-
ner. Belysande for oklarheten pd omrédet
ir foljande citat ur en ldrobok. En for-
fattare sidjer ungefir foljande: "Dela 150
kr i 6 delar! Ibland s8jer man innehilles
i eller gr i. Man kan siledes sija: '24
delat med 8 #r & eller '8 innehalles 3
ganger i 24’ eller '8 i 24 gr 3 gnger’ eller
‘attondelen av 24 dr 3'.” I sammanfatt-
ningen kommer inte det forst nimnda ut-
trycket med, och forfattaren har helt
uteldmnat de sprékligt riktiga uttrycken:
24 delat i 8 lika stora delan &r 3, resp. 24
innehiller 8 3 génger.

En forfattare uttrycker sin motivering
for att han inte gitt in p& en Aatskillnad
mellan de bada formerna for division med

att framhalla att “de tvA réknesitten psy-
kologiskt sett bygger pd samma process”.
En annan forfattare talar visserligen om
likadelning men later exempel for inne-
hallsrdkning belysa rdkneséttet.

I allm#inhet anvinder man inte skilda
tecken f6r innehdllsrikning och likadel-
ning. I nagra av vara nya ldrobdcker har
man till en borjan tva olika tecken, men
lingre fram i kursen frangdr man detta
forfaringsséitt. Det f6rra riknesittet be-
tecknas med det vedertagna tecknet for
division, nimligen och senare med
"brakstreck”. I en ldrobok har forfattaren
redan f6r omkring 30 &r sedan genomfort
en konsekvent skillnad i detta hinseende.
Hilften av tjugo tecknas 1% 2 av 20 eller
% . 20, och 25 Ore innehdller 5 ore teck-
nas 25 ére : 5 ore.

De vanligaste sitten for uppstillning
av en division for utrdkning &ar denna:

24815 35

245 | 709
315

315

En annan form for uppstillningen &r

24815 : 35 — 709
245

315
315

Ytterligare har p& sistone vissa forespré-
kare bland ldroboksforfattare for en tred-
je form anmilt sej, némligen den s. k.

00709

amerikanska uppstdllningen: 35| 24815
245
815
315
I ett fall har denna form fitt en variant
P s& sidtt att prepositionen ”i” inskjutits
mellan divisorn och dividenden. Slutligen
har vi den frdn 20-talet kidnda “Falume-
toden” 1 94815 — 709 vilken inte sy-
245

T 315
315

nes ha fatt nigon efterfdljare bland se-
nare liroboksforfattare.

D& vi endast har ordet division att
halla oss till, 4r det naturligtvis inte s&
latt att av detta fa svenska uttryck, som
tdcker tvd former av division. I de olika
lirobdckerna finner man uttrycken inne-
héllsrdkning eller ocksid innehallsberéik-
ning, innehillsdivision eller inneh&llsun-
dersbkning. Ménga forfattare foredrar



uttrycket innehéllsberdkning. De Ovriga
beteckningarna foérekommer var for sej
ungefdr hilften s& minga ganger.

Nér det giller den andra divisionsfor-
men, finner man uttrycket likadelning
dubbelt s& ménga ganger som delnings-
division. -Men #ven delberikning och del-
ning forekommer i ett par fall.

Det Gvervildigande flertalet forfattare
vidhaller det invanda sidttet att ldsa upp-
giften baklinges, dvs. fran héger till
vinster. Man sijer inte 725 Ore innehél-
ler 5 6re 5 ganger "utan” 5 Ore innehdlls
i 25 6re 5 gdnger”. I den min man i smé-
skolan  resonerar “innehdllsmissigt”,
tycks man g& in for att lidsa uppgiften
fran vanster till hoger.

De 6vriga rdknesidtten

I multiplikation har forfattarna ge-
nomgéende, s& nidr som i ett par undan-
tagsfall, pavisat sambandet mellan upp-
repad addition och multiplikation, Dér-
emot dr det inte lika vanligt att anknyta
innehillsrikningen till den upprepade
subtraktionen. Knappast hilften av liro-
boksforfattarna, har for folkskolans del
klargjort sambandet. Diremot synes fler-
talet av forfattare av lirobdcker for smé-
skolan ha gjort detta. Men i regel an-
vinds sambandet mellan multiplikation
och addition liksom mellan innehdllsriak-
ning och subtraktion endast for att be-
visa riktigheten av det nya ridknesitt som
barnen ska Overgd till, multiplikation
resp. innehéllsrikning,

Betréffande de 6vriga ridknesitten finng
inte s& ménga vigar att vilja pd, och
dirfor ger forfattarna i stort sett samma
uitryck for -tankegéngar och forfarings-
sitt.

Multiplikation, som £6r folkskolans det
i allménhet betecknas med detta ord, har
fatt olika. svenska motsvarigheter, vilka
anvidndg sjélvstindigt eller i regel som
forklaring till ordet multiplikation. Gang-
ertagning, mangdubbling, méngfaldigan-
de méangfaldsrikning och ginger ir de
ord som anvénds. Man tar ett tal génger
ett annat, man multiplicerar det senare
med det forra, och enligt ndgon forfat-
tare "glngrar’ man.

Subtraktion 6versitts pd allmint veder-
taget sitt med frandragning och addition
med sammanliggning eller i ett fall med
hopliggning. Vid addition forekommer
"plus” och ”ger” i en och annan sméi-
skola. Man ligger samman, man légger
ihop, man adderar, man Okar osv. Man
liser "plus” och man lidser "och”. I sub-
traktion anvinds uttrycken “minus” och
"ta bort”, man tar 5 frdn 10, man mins-
kar med, man li#ser "minus”’, och man
subtraherar med. Man lanar och vixlar,
man tar och vixlar eller "vixlar ut”, och
ibland varken tar eller linar man utan
bara, vixlar. Férvandlar gor man tydligen
numera aldrig,

Brikrikning

Ett avsnitt inom den elementiira mate-
matikundervisningen, som stéller oss in-
for ménga svarigheter, dr rékning med

briktal. Dessa svarigheter avspeglas inte
minst i vAra ldrobocker, dir metoderna
kan vixla avsevidrt. Detta omrade fordrar
en sirskild behandling och kan inte hir
tas upp sd ingdende som Onskvirt vore,
varfor jag ndjer mej med foljande exem-
pel, vilka antyder de metoder betraffande
Pdivision” som kan Aterfinnas i vira ldro-
bdcker,

Vi utglr fréan foljande problem: 3/5; av
ett band kostar 12 6re. Hur mycket kos-
tar hela bandet? Vanligaste sittet att
losa uppgiften ér denna: 12 ore: 3/ —
5 12 ore 5)5<3:5X;20re
60 ore 3 — 20 o6re. Regeln blir da
den att man ”vinder upp och ned” pé
3/s och far 5[, eller med andra ord, man
inverterar. Samma metod anvidnds utan
atskillnad mellan likadelning och inne-
héllsrikning och utan att ifrigasitta om
det verkligen &#r division vi rdknar.

I stédllet for att med denna forldng-
ningsmetod bevisa en regel stker andra
forfattare utgd fran det forhallandet att
det hir-inte giller enbart dJivision® utan
bade division och multiplikation. Man
tecknar talet s& hir: 12 ore : 3z = x

men fortsdtter pd foljande sétt: 1/; kostar

12 51 5 magte 5 kosta, o 132 .

20 Ore. Man kan ocksd i anslutning till

ovan ndmnda divisionsmetod i likhet med
en ldroboksforfattare sdja: 1/s kostar 1z
av 12 ore =— 13 . 12 6re. Det hela kostar
dd 5 X 13 . 12 ére = 5/3 . 12 ore.
Andra forfattare utgir fran innehélls-
rakning. 6 liter mjolk hills i flaskor, som
rymmer 2/; liter, Hur ménga flaskor be-
hovs? Antingen blir resonemanget fol-
jande: 1) 6 innehdller 1 — 6 génger,
2) 6 innehéller /3 — 3 ginger si ménga
som i 1), 3) 6 innehdller 2/3 — hilften
s& ménga génger som i 2), dvs. - X 2

— 9 génger, eller 1 inneh&ller /3 3 gé..ng-
er, 6 innehiller 1/3 6 ginger mer och 6
6 ¥ 3

innehéller 2/3 2 ganger mindre, dvs.

— 9 ginger. Den enklaste metoden ser
ut s hir: 6 liter : 2/3 liter — 18/3 liter :
2/3 1 = 18 (tredjedelsliter): 2 (tredjedels-
liter) — 9 génger.

Fem olika riknesitt

Till denna kortfattade redogirelse for
hur ldroboksforfattarna ser pa s&dana
fragor som bor tas upp i en diskussion
om enhetlighet i matematikundervisning-
en ska hir endast knytas ndgra person-
liga, reflektioner.,

Det vore intressant att ta upp till dis-
kussion, huruvida inte den traditionells
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lirogdng som foljer med den vedertag-
ng uppdelningen i de fyra riaknesitten bor
brytas. Ar det helt uteslutet att tinka sej
foljande disposition: Addition, multipli-
kation, subtraktion, innehillsrikning och
likadelning ? Givetvis forutsiitter jag att
man pd smaskolstadiet till en bdrjan later
addition och subtraktion f6lja pd varand-
ra av det enkla skilet att multiplikation
och innehallsrikning senare tas upp i an-
slutning till en utvidgning av dessa rik-
nesitt. Likadelning byggs lika naturligt
som hittills p4 multiplikation p& begyn-
nelsestadiet,

Addition och subtraktion borde inte en-
bart utgéra grunden £6r bevisning av for-

farandet vid multiplikation respektive in-

nehallsrikning utan fastare férankras vid
de senare riknesitten. I den allra elemen-
tiraste undervisningen behdver man over-
huvud inte tala s& mycket om vad rak-
nesitten heter.

Eftersom likadelning och innehéllsrik-
ning vilar p& olika resonemang, bor det
nog finnas en bestdmd distinktion dem
emellan. Vissa av vira nyare ldroboks-
forfattare anger ocksd en sidan. Men dé
b6r ocksd olika tecken for de bada rik-
nesitten anvindas.

Betriffande de svenska uttrycken for
de bada divisionsformerna forefaller det
mej oldmpligt med tautologin delnings-
division, och d& man inom matematiken
bor ha exakta begrepp, borde uttrycken
delningsberdikning och innehjllsberikning
kunna utmonstras. Om man berdknar ni-
got, avser man att f4 ett mera approxi-
mativt resultat.

Véardefullt vore om man kunde &stad-
komma en ordentlig undersdkning av de
olika divisionsuppstdllningarna for att fa
utront, huruvida nigon av dessa frin me-
todisk synpunkt &r att foredra framfor
de ovriga.

Slutligen har vi problemet betridffande
braklaran. Vi minng fran var egen skol-
géng att vi ldrde oss rdkna allmént brak
pé ett mycket mekaniskt sétt. Detta sked-
de i stort sett i analogi med rikning med
helg, tal. Men erfarenheten har lirt osg att
den som haft endast folkskola som bak-
grund inte langt efter slutad skolgéng
glomt det mesta, Det var s& mycket ho-
kus-pokus med allmént brdk., Man mul-
tiplicerade, ndr man dividerade, man vin-
de upp och ned pad nagonting och multi-
plicerade ovanfdr brékstrecket och under
brékstrecket, dividerade det som var
ovanfor med det som fanns nedanfor och
kallade proceduren division.

Den vedertagna uppdelningen i de fyra
riaknesitten har onekligen kommit att ut-
gbra ett hinder ocksd i den elementira
undervisningen i braklira. Man har inte
riktigt lyckats med att ge barnen klara
begrepp. Under fem Ar har de fitt ldra
sej att ndr man multiplicerar, blir produk-
ten storre, och nir man dividerar, blir den
mindre. Vid multiplikation med ett brik,
vars varde understiger 1, blir det tvirt-
om, vilket barnen har svart att fatta.

Ar det s8 att rdkning med allmiinna
brik delvis ﬁgger over barnens niva, s
att man dirfor maéste néja sej att sla in
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I korthet

Forsok med skolraster av
olika Lingd

Vid Blackebergs ldroverk i Stockholm
har under hosten forsék gjorts med en ny
indelning av skolarbetsdagen. Skillnaden
bestar i att man har lagt in tvad 20-minu-
tersraster och kortat de Gvriga till 5 mi-
nuter, En rapport om experimentet har
nu inldmnats till skoléverstyrelsen. Av
redogirelsen framgér att alla de tre be-
rorda. kategorierna — ldrarna, eleverna
och milsminnnen — &r nistan hundra-
procentigt eniga om att det nya syste-
met har betydande fordelar framfor det
gamla,

Lekmannarad for forsoksverk-
samheten

Skoléverstyrelsen har foreslagit att en
sérskild ridgivande nimnd ska fran 1 ju-
1i inr#ttas inom dess forsoksavdelning for
att bitrdda vid planeringsarbetet inom
den nya skolan,

Nimnden kommer enligt férslaget att
f& karaktir av en lekmannarepresenta-
tion. Den ska bestd, utom av avdelnings-

vissa, regler och trollformler’”’, bor man
overviiga en beskiirning av den egentliga
folkskolans kurs.

Under alla forhallanden vore det virde-
fullt, om fragan om de metodiska proble-
men togs upp till allvarlig diskussion. In-
te minst f4r man glomma, att det inte ar
tillifyllest att bevisa en regel. D4 riskerar
man att barnen lever i den vanforestill-
ningen att den ena eller den andra riékne-
operationen alltid #&r samma sak, bara
darfor att det ser ut att vara det. Jag
hinvisar till exemplen p& division hir
ovan. Eller varfor inte dessa enkla exem-
pel: 25 X 2[5 == 15 och 35 . 25 == 15, dér
det £6rra dr multiplikation och det senare
bide en division och en multiplikation.

Sammanfattningsvis m& framhallas att
det inte bara, dr ldrogéngen, uppstillning-
en av talen och anviindandet av enhetliga
tecken som #r betydelsefulla. Av mycket
stor vikt dr den sprdkliga behamdiingen.
Klara och otvetydiga uttryck, som bar-
nen kan tilligna sej, dr nddvindiga. Den
gamla, "matematiksvenskan” borjar allt-
mer uttrdngas ur lirobdckerna och ersidt-
tas av ett enklare och mera ldttfattligt
sprék. Detta #r enbart gliddjande, och
man far hoppas att sivil ldroboksforfat-
tarna som ldrarna i fortsitiningen kom-
mer att mer konsekvent genomféra och
samordna den sprakliga behandlingen, si
att storre enhetlighet kommer att rada
dven i detta avseende betrdffande mate-
matikundervisningen,

chefen pd forsSksavdelningen, som tillika
blir ordforande, av tre representanter for
fordldrarna, tvd for nidringslivet och tva
for allménna intressen, Samtliga ledamd-
ter utom ordféranden utses av regering-
en. Till fordldrarepresentanter, som bor
foretrdda samtliga stadier av enhetssko-
lan, ska forslag avges av Malsménnens
riksforbund, medan representanterna for
niringslivet syns borg foreslds av resp.
LO och Arbetsgivarféreningen.

Nordisk skolsamverkan

De nordiska ecklesiastikministrarna
haller den 8—10 februari en 6verliggning
i Kopenhamn for att bl. a. dryfta fragan
om nordiskt samarbete pid den pedagogi-
ska forskningens och fOrsoksverksamhe-
tens omrdde, I Danmark har man nyli-
gen i folketinget lagt fram forslag om ett
pedagogiskt forskningsinstitut. Aven tea-
tersamarbetet i Norden ska dryftas, Nor-
diska radets presidium ska delta i for-
handlingarna under en dag.

Studiecirklar i uppfostringsfragor

Fredrika-Bremer-Férbundets stock-
holmskrets och HEricastiftelsen anordnar
tillsammans studiecirklar i uppfostrings-
fragor, Cirklarna behandlar Psykologi-
ska synpunkter pd barnets utveckling och
uppfostran” och #dr avseddg, for fordldrar
och lidrare, barn- och sjukskéterskor och
syftar till att bibringa deltagarna en dju-
pare forstaelse for och kunskap om upp-
fostrang svira konst. Barnets utveckling
fran spadbarnsildern t. o. m. puberteten
kommer att utférligt behandlas. ¥Forhal-
landet till hemmet och skelan, barnets
lek, fragor, vanor och ovanor, den sexuel-
la upplysningen och den egna sjilshygie-
nens betydelse for uppfostraren Hr nagra
av de &mnen som stir pid programmet.
En kurs borjar de sista dagarna i janua-
ri, Foredragshillare blir rektor Hanna
Bratt och rektorn vid Ericastiftelsens se-
minarium, docent Jan Géstrin.

Arbetsgivarforeningen tillstyrker
sinkt virnpliktsilder

Arbetsgivareforeningen ansluter sej i
ett remissyttrande till forsvarsdeparte-
mentets forslag om en sidan dndring av
varnpliktslagen att vdrnpliktiga blir skyl-
diga till inskrivning redan vid 18 &rs 4l-
der. Foreningen forutsitter emellertid att
virnpliktiga, som undergir utbildning och
som genom virnpliktstjinstgéringen skul-
le £4 svarigheter att fullgéra utbildningen
pa dndamailsenligt sitt, fAr uppskov med
inryckning till den forsta tjanstgoringen.
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