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J. 8. Hedstrim och C. Rendahl. Analytisk geometri.
(Sthlin, A. Bonnier, VII+ 162 sidor.)

Baken har ett obestridligt {6retriade framfor den hittills mest
anvinda skolboken i dmnet 1 ett klarare och littiattiigare nt-
tryckssitt,  Delvis beror nog det senare pa uteslutningar av en
del purtier. S forckommer ¢f férkortat beteckningssiitt 1 friga
om riita linjen: kursplanens uppgift att ett nidrmare ingaende pa
frigan om poler och polarer dr overflédigt fir taget ad notam
till den grad,att t. o. m. ordet tangentkorda endast forekommer
i svaret till en 8vningsuppgilt rérande cirkeln; styrlinje i frigo
om ellips och hyperbel omniimnes ej. Detta sista har annars
siti  siivskilda intresse vid jimfdrelse mellan de tre kurvorna,
ellips, hyperbel och parabel (parabeln som griinsfall av ellips
eller hyperbel, sid. 114); likavil som dec tre ha en gemensam
vertex-ekvation, ha de ack ¢n gemensam definition, grundad pi
fokus och motsvarande styrlinje. Lgendomligt, siirskili med hin-
syn till att { samma forfattares lirobok 1 trigonometri anviindas
hirledningar stidda pd analytisk genometri, synes slutligen vara,
att polarkoordinater férvisas till ett kort kapitel 1 hokens slut,
til! pd kdpet med uppgift i forordet att de kunna iérbigds. Nu
kan vill medges, att det knappast pd skolstadiet iir nodviindigt
att anviinda polarkoordinater. men de ge ofta en enklare lés-
ning av forefallande uppgifter, t. ex. vid lokusprablem, niir det
ir friga om férhallandet wiellan eller produkt av tvd striickor
lings samma linje eller i konstant vinkel och den enas iindpunkt
ror sig pit en given kurva.  Ortsproblem sammanstillas i boken
fiirst efter parabeln. Detta kan kanske motiveras dirmed, atl
dylika uppgifter ofta fro av niagot svirare beskoffenhet, men 4
andra sidan skulle den Kiregdende exempelsamlingen nog vinna
i intresse dirigenom att dylika uppgifier inrycktes, dir de nir-
mast hirde hemma i de uolika avdelningarna, och svirigheten
kan ju alltid minskas, om en och annan siidan uppgift behand-
las mer utforligt 1 texten,

Tangentproblemet behandlas pi det siitt. att ekv. far en
tangent med given vinkelkoefficient, i boken kallad » vinkelkoe(li-
cientformen~, pa ovligt vis hirledes ur vilikoret att en skiirande
riit linje med given vinkelkaefficient parallellférilytias tills Lida
skirningspunkterna  sammantalla.  Betriffande c¢irkeln erhilles
ekv. [ir en tangent med given tangeringspunki, 1 boken »berd-
ringspunktsformens, ur den frin syntetiska geometrin linade =atsen,
att tangenten ir vinkelrit mot radien till tangeringspunkten, och
dess omvindning. Naturligtvis hehiver e] den anaivtiska geo-
metrin latsa okunnighet om den syntetiskas elementiira satser;
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vill emellertid pipeka, att det analytiska beviset for nimnda
sats fis omedelbart ur tangentens »vinkelkoefficientform», om
den skrives under normalformen. TFiér de &vrign andragrads
kurvorna fis tangentens »berdringspunktsform» genom anvind-
ning av som bekanta f&rutsatia satser ur liran om derivatan.
Hir vill jag gbra den principiella anmirkningen, att den bide
historiskt givha och praktiske enklaste utgdngspunkten for ldiran
om derivatan just fir tangentproblemet.  Vidare omfattar analy-
tisk geometri ej enbart koniska sektioner; allt vad tili skolkursen
hor i den vigen bhér aterfinnas i liroboken, saledes iiven under-
stkning av enklare, huvudsakligen nuameriska kurvor av hégre
gradlal, deras maximi- och minimipunkter, nflexionspunkier,
asymploter 0. s. v. Med andra ord, efter mitt férmenande hora
analytisk geometri och liran om derivatan, i den min de avse
reallinjens kurs, samarbetas till ett organiskt helt. Lin annan sak
ar naturligtvis den funktionsteoretiska grundvalen fir diferential-
ach integralkalkylen; den hir ej till skolan utan till hidgskolan.

Ifter dessa allmiinnare synpunkier nigra speciella anmiirk-
ningar. Sid. 7 (6rekommer féljande kursiverade utlatande: For
en godtvedhliy  linje rdbna vi riktningen positiv & det Wil dit ocn
punkt pd linfen mdste véra  sig, for aft punkicns projektion pd
yaxeln skall yira sig § positio yidining.  Meningen torde vara, att det
ir grerflodier att 1ata en linjes rikiningsvinkel variera dver stérre
omride dn 180°, cmedan trigonometrisky tangentens peried dr 180°
(emedan endast ritvinkliga koordinater anviindas, ges fdr en
linjes vinkelkoefficient direkt en trigonometrisk definition). Tagen
efter orden skuile kursiveringen t. ex. innebira, att man frin
origo ej kunde dra positiva stelickor i 3:dje eller 4ide axelvin-
keln — nagot som torH. sjdlva goéra i fig. 13, b och c.

Rita linjens normallorm *4 (Annan hirledning) kunde sak-
16st slopas, eniir den iir bade mer invecklad och mindre gene
rell din den fdrst givna! Ko enkel och geverell hiirledning #r
diiremot féljande: Av allminna def. pd cosinus {6ljer omedelbart,
att rita linjens polarekvation kan skrivas: rcos{#—d) — p, dir
p iir normalen mot linjen frin polen och P normalens vinkel
med polaraxeln. Utvecklar man hir cos{z-—#) och utbyter
reose mot v, rsine mot v, erhiilles direkt rdta linjens normal-
form. Annu dverflidigare fin ovannimnda idr »avstdndet mellan
en punkt och en rit linje, #4 (Annan hirledning;s. Diremot

' Hir (sid. 27) férekommer en inadvertens 1 witryeker, .. sden vin-
kel 3, som aaxelns pos. riktning bildar med denna normals. Bér vara:
den vinkel B, som normalen bildar med vaxeln.
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kunde girna fdrsta Svningsexemplet till denna avdelning (Be-
viga, att den funna regeln dven giller, om — — — origo ligger
melfan linjerna L och 7)) ha inryckts 1 texten; det hér till sa-
ken, och det ir séllan cn elev pi detta stadium kan klara den
pd egen bhand.

Sid. 56. »De givna punkterna &~ och 7| kallas dranupunk-
ter eller focr (sing. fotas); avstindet dem emellan kallas fodai-
widden eller jokalidistansen». Tlen nya bendmningen fokalvidd iir
olimpliz, emedan ordet i optiken anvindes 1 annan betydelse,
vilken férff. [ 6. hegagna 1 ex. 53¢ pi parabeln. Fullkomligt
misgvisande iir vidare beniimningen {sid. 5¢) transversalaxel pi
ellipsens storaxel; aoffe ellipsens diametrar iiro transversaler,
Omotiverat ir ocksd att kalla ellipsens mindre axel {&r konjugat-
axel (de bidda axlarna #ro verasdras konjugatdiametrar), Det
tycks ha undgitt forff,, att orsaken till bendiinningen konjugat-
axel for hyperbelns imagindra axel ir, att den ir transversal-
axel till dea givna hyperbelns konjugathyperbel.

I forberedelsen till ldran om hyperbelns asymploter (sid. 83)
ar notens framstillning obetingat att féredraga framfér textens.

. g &
Skriver man notens ekv. under formen = = + V =gl SET
a a A®

5 Pl e . o
man, att im ir antingen 4 eller ——: beroende p4 om x och
—wX @ @

1 ha samma eller motsatta tecken. Det torde vara skil atl ut-
tryckligt framhilla, att resonnemanget endast iir en férberedelse,

1 ; r :
emedan kvoten - har samma grinsvirden som -, f&6r vilket
0 .

dndligt viirde pi / som helst. For min del pligade jag utféra
denna forberedelse genom att skriva byperbelns polarekvation
under formen

I cos™ v sinf o
o }

P .- h2

av vilken utan vidare framgir, att 1:»% gir mot o, siledes »?
mot e, nir tg®s» frdn mindre virden nirmar sig J<:qf. Den
ditrpd (Sljande Adrleduingen av asymptoternas ekvationer forenklas
dilrigenom att bdde hyperbelns och dess asymptoters ekvationer
skrivas under kvadratisk form. Kanske horde det sirskilt pi-

pekas, att slutsatsen att — — gir mot o, nédr &, gdr mot oo,
B 1
ntidviindigvis dr bunden vid villkoret att 7, och 1. ha samma
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tecken, sl att punkterna {ay),) ach (x, y.) verkiigen iro mat-
gvarande; dock kan sadant ocksd overlitas it den muntliga un-
dervisningen.

I jimisrelse mellan eilips, parabel och hyperbel (sid. 117 och
118) borde i -satsen: »Uppritas de tre kurvorna (fig. 44), si
kommer ellipsen att liggn mnirmast och hyperbeln lingst fran
a-axeln» for iydlighets skull mellan »kommers och sellipsens
inskjutas orden: {6r samma parameter.

1 diskussionen av den allmiinna andragradsekvationen siges
(sid. 130}, »¥or stora viirden pid & och r komma i ekvationen

Av=+ Bay b O D+ By + F =

de tre andragradstermerna att viga dver dterstiende termers.
Satsen dr naturligtvis sann, men e sjilvklar. Mun erhdller ett
enkelt beviz genom att skriva ekvationen i polarkoordinater, di-
videra &verallt med »* och didrpd lata » gd wot 0. DI ater-
stdr den med avseende pi sinz och cos homogena andragrads-
ekvationen

Acos?v+ Hsinvcose+ Csint o= o,

som bestimmer de riktningar, i vilka kurvan kan ha ofindlighets-
punkter. Utgir man siledes ifrAn att en andragradsekvation
miste hetyda en konisk sektion eller nigon av dess avarter, s
foljer, att den forra ekvationen representerar en kurva av hy-
perhelgruppen, parabelgruppen eller ellipsgruppen allt eftersom
den senares diskriminant A —a4 4 CZ o | parabelfallet ges
axelriktningen dirckt av ekv., 16st med avs. pA tge; tilihér kur-
van ellips- eller hyperbel-grupperna, anges axelriktningarna av de
alltid reella Dbisektriserna till de imagindra eiler reella asympto-
terna, eller med dem parallella linjer.

Ovningsexemplen, till antalet 630, iro dels exempel efter
varje paragraf, dels blandade exempel efter vart kapitel. De
farra iiro mestadels enkla och utgdra dels direkla anviindningar
av det nirmast f{Gregiende, dels en forberedelse {preparation)
till filjande avdelning, elt som jag tror gotl pedagogiskt grepp.
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