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Anmalda Skrifter.

1. NYBERG. B. A. Flementarkurs ¢ rikning , metodiskt framstald.
Forsta kursen: hufvudrikning med 774 exempel. Helsingfors 1869.

Det &r oss ett kiirt noje ath f2 anmala ett alster frn vart broder-
land Finland. Vi gora det si mycket heldre, da detta alster ar af en
s2 gedigen natur som det i friga varande. Finland star framfor Sverige
derufinnan, att det 4ger ett seminarium for wtbildande af lirare. In-
fiytandet hiraf visar sig ocksa pa beskaffenhetén af der ntkommande liro-
bocker. Denna larobok, som &ar skrifven i enlighet med metoden vid
normalskolan i Helsingfors, vittnar nogsamt om val genomtinkta goda
Jpedagogiska asigter.

" Den nu utgifna kursen af forfis lirobok #r indelad i fyra kapitel, af
hvilka det forsta behandlar taleykeln 1—10, jimnte de jimna tiotalen,
det andra taleykeln 11—100, det tredje tresiffriga tal. Det fjerde ka-
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pitlet, hvilket skall studeras samtidigt med de tre foregiende, utgéres
at et bihang innehéllande rikneuppgifter. Forf. begagnar den afven hos
oss pa senare tider brukliga sokratiskt-hevristiska mteoden. Hans arbete
dr till sin uppstillning ganska originelt. Den forsta paragrafen har till
ofverskrift talet 1, den andra talet 2, den tredje talet 3 o. s. v., den
tolftegtalet 12 0. s. v. For att gifva ett begrepp om hans metod, vilja
vi § 2.
"Talet (antalet) tva (2).

2=1 och 1, eller 2 ganger 1, .

Huru manga enbeter ing® i talet 29 Sv. Italet 2 ingd tvd enbeter.

Huru mycket &r talet 2 storre #n talet 1? Sv. Talet 2 ir en en-
het storre an talet 1.

Hurn mycket #r talet 1 mindre &n talet 27

Hurn manga ggr bor talet 1 tagas, for att ge talet 2?

Huru manga ggr 4r talet 2 si stort som talet 1?

Huru manga ger ingar 1 i 27

Huru méngte delen (== hvilken del) af 2 4r 12"  o.s. 7.

Hir folja ytterligare 11 fragor. Ur bihangets hithtrande 34 rikne-
uppgifter afskrifva vi foljande fyra:

4. Aina och Lasse hemkomma frin birskogen med hvar sin rifva
smultron, som de ofverlemna &t sin mamma till middagen. Hvem af
dem har hemtat mera biir, och huru mycket mera #n den andra, da vi
veta, atl Lasses rifva inneh¢ll en kanna och Ainas ett stop?

10. Nygards Kajsa har en kanna bir till saln. Man betalar henue
en femtio-penni-slant for stopet; hurn manga sadana erhaller hon da for
kannan ?

11. Horu manga tunnor potdter gir det &t for dig i manaden? fri-
gar fru T. af fru L. Kira du! jag kipte 2 tunpor i bérjan af september,
och i dag, den 2:dra november, togs det sista deraf till middagen. Huru
méanga tunmor i manaden atgd di for fru L2

24. Vi veta, att Gustafs dldre broder Knut r en sadan karl, att
han orkar bira ett helt lispund ett godt stycke vig. Huru manga ggr
fram och tillbaka far han di g mellan stugan och magasinet, om han
derifrin vill hemta 2 lispund mjol till stugan?

Bland exemplen till talet 9 anmiirka vi foljande:

Hvilket ar det tal, hvars sjundedel ¢kad med 5 &r lika med tva
tredjedelar af 9?9

Sérdeles intressant ir det att se, huru enkelt forf. loser och gor
begriplight uppgifter, hvilka torde synas ritt svara for dem, hvilka #ro
vana vid endast den gamla raknemetoden, t. ex.

Brukspatron H. skénker 86 mark till socknens fattigkassa att utde-
las mellan tre af honom uppgifna fattiga familjer till den snart stun-
dande julen; huru mycket erhilla de hvardera, da han derjimnte bestamt,
att den talrikaste af dem bor erhdlla dubbelt s mycket som den fita-
ligaste, och denna tva tredjedelar af det, som den tredje far? Sv. en
far 16 mark, en annan 12 mark och en 8 mark.

Forf. ‘uppenbarar genom sina exempel, att han dr barnviin och att
han ar noga bekant med allmogens seder och bruk — egenskaper, hvilka
alltid aro nyttiga for en pedagog. Ett par exempel #ro tillriickliga att
bekrifta detta.

Ex. 27 (talet 7). Vid kriftbicken #ro en gosse och en flicka upp-
tagna med att krifta. Huru minga kriftor erhillja de hvar vittjning till-
sammans, da gossen, som kriftar med kippar, far 2 stycken, och flic-
kan, som begagnar sinkhafvar, upptager 5 stycken hvarje ging?

i
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Ex. 94. (tabulan med 9). En skiirgérdsbo siljer 3 stycken 2-punds
laxar for 4 mark pundet, men han gor sjelf foljande uppkop: 1 matta
mjol for 27 mk, och 2 kanmor godt brénvin for 6 mk kannan; huru mye-
ket har han qvar af de influtna medlen, da ytterligare 8 mark deraf af-
gatt till hans uppehille pa stillet der han afyttrat sina varor?

Som vi se, sitber forf. barnet genast in i alla de riknesiitt, som
kunna forekomma. Sa t. ex. inskrinker han ej de forsta riknesfuingarna
till endast addition och subtraktion, utan upptager ifven sidana, som
hora till multiplikation och de bada slagen af division, ja #fven sidana,
som plaga losas medelst eqvationer af forsta graden. Detta dr alldeles
i ofverensstdimmelse med var asigt, hvilken vi haft tillfille att uttala vid
anmilan af nigra aritmetiska lirobocker i denna tidskrifts forra argang.
Utan tvifvel skola manga anse denna metod mycket for svar. Men val-
jer man exemplen enkla och ur lifvet, sa att lirjungen finner intresse i
dem och kan liksom fa fiste i dem, skall man fi se sina bemodanden
enligt denna metod krinta med lycklig framging.

Vi lyckonska forf. till hans goda arbete, hvilket pa ett synnerligen
tydligt sitt uppenbarar, att forf. med kirlek dr fistad vid undervisnings-
kallet. Matte detta forf:s vilskapade barn fa intride litet hvarstides i
norden och matte det snart efterfoljas af sin vintade och efterlingtade
tvillingbroder! i Aimrta abe o

2. GULDBIRG, A. 8. Regningsarterne og deres Anvendelse, ner-
mest udarbeidet for Lererne ved vore Borger- og Almuskoler. Chri-
stiania 1868. Pris 30 skilling. )

Dr Guldberg har i detta arbete utfort en svar och omtalig uppgift,
da han utgifvit en larobok for lirare i ett #mne, der nistan hvar och
en anser sig fullt hemmastadd. I demna sin uppgift har forf. Lyckats
synnerligen vil. Ofverallt har han vetat att framhalla de egentliga sva-
righeterna, dervid vill atskiljande hufvudsak frin bisak. Sedan han
grundligt genomgatt nigon punkt, repeterar han den i raska drag. Sti-
len #r ledig, enkel, behaglig; bevisen iro stringa, till botten gaende.
Vi hafva haft en synnerlig njutning af forf:s fingslande bok.

Ehuru forf. pa det hela taget pa ett utmarkt sitt redogjort for de
olika raknesitten och framstilt de pedagogiskt rigtigaste metoderna for
undervisningen, &r det dock tvenne punkter, — liran om division i hela
tal och liran om multiplikation i brak, — i hvilka forf. lyckligare kunde
hafva utfort sin sak. Vi vilja nu redogora for dessa och borja med

1. Division i hela tal.

Forf. siger: <At dividere en Sterrelse med en anden er at finde
en tredie Storrelse saa stor, at den multipliceret med den anden giver

forste. . . . Saaledes er: L o ;
g RIS . ‘20:4 —_ 5 (RS B A .ir,g,:‘t_ LR PRI AL T i
thi man har e o ’ Woavt smesh sl otueu
. BX 4% =20, s ofinn

215N I

Oprindeligt stiller Division sig som en Delen, hvoraf ogsaa Navnet,
og man kan meget vel definere Division som den Opgave at dele et
givet Tal i saamange ligestore Dele, som et andet Tal angiver.

* Detta betyder enligt forf. 5 taget 4 ghnger. Detta beteckna vi
heldre 4 X 5, ty man siger ju vauligen 4 ggr 5, liksom man i prosa si-
ger heldre bla gossar an "gossar bla”.
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oAb dividere 20 med 5 er da. detsamme som at dele 20 i 5 lige
store Dele; da disse 5 Dele tilsammen maa vere lig 20, saa ses, at
Qvotienten Gange Divisor #r lig Dividenden, og man feres tilbage til
den forst opstillede Definition.

For de benzvnte Tals Vedkommende er altid Divisor ubensvnt,
men Dividend och Qvotient af samme Art. Skal 20 sk. deles ligelig
mellem 5 Personer, da sker dette ved at dividere med det ubenmvnte
Tal 5, och Qvotienten bliver 4 sk., altsaa ensartet med Dividenden.

Der kan ‘imedlertid forekomme de Tilfelde, hvor ialfald #lsyne-
ladende Divisor er benevnt. Har man saaledes folgende Opgave:

. Byen C. har 85000 Indbyggere, Byen D. har 7000 Indbyg., hvor-
mange Gange storre er da Antallet af Indb. i Cend i D? ... .. .

. Man kunde her fristes til at antage Dividend og Divisor for be-
nevate Sterelser af samme Art, hvis Qvotient da blev et ubensvnt Tal
55 men det er urigtigt at betragte Sagen paa den Maade, i det man
derved kommer i Strid med Definitionen pa Divisio. Det er forstaacligt
at dele 85000 Mennesker i 7000 ligestore Dele, hvorved kommer 5
Mennesker paa liver Del, men det er uforstaaclight og meningslest at
dele 35000 Mennesker med 7000 Mennesker. Enkelte have sogt at
lare .denne Vinskelighed ved at opstille en ny Definition paa Divisio
og ‘sige: at dividere 35000 M. med 7000 M. er at undersege, hvor-
mange Gange det sidste Antal indeholdes i det forste.

" Herimod maa nu forst indvendes, at man ikke har Ret til at op-
stille mere end en Definition, men dernmst — hvad der er det Vamsent-
lige — en saaden Strazben efter at forklare Vanskeligheden er at gaa
over Bakken efter Vand.

" Ved denne og utallige Opgaver af lignende Slags har man nemlig
ikke wmiddelbart at anvende Divisionen, men man har forst at paavise,
at ‘det Tal, der seges, uden Hensyn til om det er benmvnt eller ube-
nevnt, erholdes ved Division af to ubensvnte Tal, heraf det ubenzvnte
Tal 35000 med 7000. Det er jo nemlig indlysende, at i denne Opgave
er ‘Benmvningen - aldeles ligegyldiy; Resultatet var bleven det samme,
om der istedetfor Mennesker var stasen Hunde eller Heste eller Kor
eller hvad som helst. Men er Benszvningen ligegyldig og altsaa uden
Betydning, da er det klart, at man i Regneoperationen har Ret til at
betragte Tallene som ubenmvnte.¢

©°S& langt forfattaren. Forf. har hir gjort ett misstag, di forf. si-
ger, att vid division divisorn nodvindigt maste vara ett obenimndt tal.
Forfms ammirkning, att i metsatt hindelse rakar man i strid med defi-
nitionen Eﬁ division, bevisar ingenting anuat, #n att antingen hora
exempel sadana som forf. anfort ej till division, eller ock #r definitio-
nen for tring. D& den forra mojligheten har ar den rigtiga, maste sal.
forfms definition vara for trang. Den rigtiga och generela. definitionen
har forf. sjelf uppgifvit, ehuru blott i forbighende, da forf. siger: "man
kan betragte Division som’ en multiplikationsopgave, hvor man har givet
Produltet : g den ene Faktor og seger den anden Faktor.” Lata vi
nu produkten ‘vara benimnd, si kan saledes antingen den benimnde
eller obensimndée faktorn sikas. Pa grund hiraf sonderfaller uppgifterna
under division i 2 slag: 1) sddane, der den obenimnde fakforn stkes
(hit hor den art af definition, som forf. behandlar), 2) sidane, der den
obenimnde faktorn sokes (hit hor det af forf. angifna exemplet om de
35000 ‘och 7000 menniskorna). Att forf. kan bringa uppgifterna af det
senare slaget att losas, sasom om de horde under det forra slaget af
fragor, beror .¢j sasom -forf. tror derpd, att det &r likgiltigt hvad be-
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nimning de gifua hafva och att de siledes kunna vara obensimnda, utan
derpé, att i st. f, ;

o

o ganger b menniskor, histar, kor o. s. v.
man kan sitta
b ganger a menniskor, histar, kor o, s. v.

Vi ofverga nu till den andra punkten - " ié
: FEREN t
2. Multiplikation © brak, dd multiplikatorn dr ett brak: <
Forf. siger: “Her strekker ikke den smdvanlige Definition pas
Multiplikatio til. At multiplicere et Tal med et andet er jo, at smtte
det forste saa mange Gange som Addend, som det andet indeholder
¥nheder; men er det andet, Multiplikator, en mgte Brok, saa indehol-
der den slet ingen Enheder. Hvorledes skal man da hjzlpe sig? Skal
man udenvidere sige: det er en Umulighed at multiplicere med en mgte
Brok, thi det strider mod Multiplikationens Begreb?
_ Herpaa maa svares: Hvis ikke Begrebet Multiplikation med Brek
opfattes anderledes end med helt Tal, da er det en Umulighed, og Ud-
tryk som 4 X § ere uden Mening, thi det er en Urimelighed at swmtte
4 saa mange Gange som Addend som 2 indeholder Enheder, da denne
Brek slet ingen Enheder indeholder. ‘ ‘
Dette, at den gamle Definition paa Multiplikatio ikke lader sig an-
vende, naar Multiplikator er en Brok, har ledet nyere Forfattere —
f. Ex. Professor Dr Q. J. Broch — til at anse det her absolut nedven-
digt at indfere en ny Definition eller at udvide den gamle til at inde-
slutte et nyt Begreb. Denne Definition kan imidlertid — som Dr Broch
bemzrker — ikke valges vilkaarlig, men saaledes, at den falder sam-
men med den gamle, naar Multiplikator er en umgte Brok, der inde-
holder lutter Hele. :
Da nu f. Ex. 4 X 2® er lig 4 X 5 == 20, maa Definitionen valges,
saaledes, at 4 X 1° virkelig bliver 20. Detta sker nu let ved at antage
fulgende Definition: . ‘
En- Stgrrels: (d. v. s. et Tal, helt eller bruddent) multipliceres
med en Brok ved at multiplicere samme med Telleren og dividere det
Udkomne med Navneren. ‘

Utan att i ndgon mon vilja forneka rigtigheten af detta forfarings-
satt, sa mycket mer, som det Ar i full ofverensstammelse med det for-
faringssitt, som man begagnar vid dylika fall i ofriga delar af matema-
tiken (t. ex. i lairan om potenser, i liran om differentiering vid flere
oberoende variabla), anse vi dock, att man kan generalisera definitionen
for multiplikation sa, att den sitter nyborjaren .mera in i betydelsen
och visendet af multiplikation i brak, &n den forf. begagnat. Man vet
nimnligen, att vid multiplikation i hela tal giller den egenskapen, att
for konstant multiplikand &r produkten proportionel mot multiplikatorn.
Vi bestimma nu multiplikation i allménhet (multiplikatorn mé vara hvad
storhet som helst) att vara det riknesitt, der for konstant multiplikand
produkten &r proportionel mot multiplikatorn. Skall nu & multipliceras

1 -
med =7+ bor produkten enligh nyssnimnda bestimning bli 7 f hvad
o 1
man erhaller, om man multiplicerar @ med 1, d. v. 5. = w af @, och

o, . s m .
saledes, om man multiplicerar o med ) bor produkten bli = % af a.
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Denna bestimning leder siledes till foljande.betydelse af multiplika-
tion i brik: Med — glnger a eller, analytiskt wttryckt, med

m
menas — - af @.

Vi hafva velat framstialla detta mera som ett alternativ #n som en
anméirkning mot forfis for ofrigt ganska skarpsinniga sitt att utvidga
definitionen pa multiplikation.

Vi sluta med att tacka forf. nnu en ging for det angemima nije
lasningen af hans bok skinkt oss och ¢nska, att hans arbete afven i den
ofriga delen af norden utom Norge matte fi si minga lsare som mojligt.

3. Bioruing, C. F. E. (junior). Sur le mouvement rectiligne d’une
molécule, soumise & une force attractive 0w repulsive, qui est une fone-
tion algébrigue rationelle et entiere de la dustance dPun centre fize.
(Grunerts Archiv for 1869).

I en Iattlist afhandling visar forf., huru man skall afgora, om rs-
relsen hos en molekyl, som ar underkastad en kraft af nyssnamnda be-
skaffenhet, r oscillerande, konvergerande mot en bestimd punkt eller
afligsnande sig i o4ndligheten. Han har bevisat, att for detfa erfordras
endast kinnedom af rotterna till eqvationen

fx) = 0,
der f(z) uttrycker den lag, enligt hvilken kraften verkar.

Metoden grundar sig ytterst pa ett teorem angiiende sambandet
emellan en hel algebraisk funktions och dess derivatas rotter, ett
teorem hvilket han ar 1868 framstilt i samma tidskrift.

Sirskildt anvinder han sin teori pa de bada fall, di attraktionsla-

gen ir
1) fl@) = klz— a)(z —b),
%) f@) = h(z —a)(@ — bz — (@ — d).
Det &r miarkvardigt att se, huru man for dessa och dylika fall ni-
stan utan all rikning kan afgora rorelsens beskaffenhet. — Vara meka-
niska lirobocker innehalla merendels ingen annan hindelse, &n for f(x)

== konstant, d. v. s. f(z) af nollte graden. Herr Bjorling tilliter f(z)
att vara af hvad grad som helst.

F. W. HULTMAN.

Svar och rittelser med anledning af anmilda och
granskade skrifter.

1.""* Phragméns trigonometri.

“I anmilan af min plana trigonometri, sid. 291 arg. 18_68, staller
referenten till mig den fragan, hvarfore jag forst i sista kapitlet af an-
dra afdelningen upptagit formeln

a? == b2 + ¢ — 2hc Cos A.
Jag vill nu besvara denna fraga.

* Forf. skulle skrifva: @ - —.



